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Y که مي گيريم نظر در صورت اين به را X روي توپولوژي و ω /∈ Y که X = Y ∪{ω} مي دهيم قرار چکيده:
Yاند. ريماني رويه توپولوژي در گسسته و بسته زيرمجموعه هاي متمم ω هاي همسايگي و است گسسته توپولوژي داراي
نتيجه يک مي گيريم. درنظر است، X روي کران دار حقيقي-مقدار پيوسته توابع حلقه ي که را C∗(X) از I ايدآل
ازعناصرمنظم مجموعه اي توسط اگر تنها و اگر است منظم عضو يک شامل I ايدآل که مي دهد نشان ويليامز و ادلر از
تحت که مي پردازيم X توپولوژي فضاي روي شرايطي بررسي به مقاله اين در نتيجه، اين از گرفتن الهام با شود. توليد
يک اينکه براي را کافي شرط يک مقاله اين در به علاوه، باشد. ماروت X روي حقيقي-مقدار پيوسته توابع حلقه ي آن ها

مي دهيم. ارائه شود، منظم جمعي حلقه ي يک شبه-بزو حلقه ي

پيوسته توابع حلقه ي منظم، عنصر ماروت، جمعي منظم، حلقه ي حلقه ي کليدي: واژه هاي

16U60; 54C40 رياضي: ردهبندي

مقدمه ١
،X فضاي براي شده اند. گرفته درنظر کاملامنظم و هاسدورف توپولوژي، فضاهاي هستند. يک دار و تعويض پذير حلقه ها همه ي مقاله، اين در
توابع تمام حلقه ي براي C∗(X) نماد از راستا، درهمين مي گيريم. نظر در X روي حقيقي-مقدار پيوسته توابع تمام حلقه ي را C(X)
مي دهيم. نمايش Zd(R) با را R حلقه صفر مقسوم عليه هاي همه ي مجموعه ي مي کنيم. استفاده X روي کران دار و حقيقي-مقدار پيوسته
مي دهيم. نمايش reg(R) با را R حلقه منظم عناصر همه ي مجموعه ي و مي ناميم منظم را نيستند صفر مقسوم عليه که حلقه از عناصري
مي دهيم. نمايش Z(f) نماد با و مي ناميم f صفر-مجموعه ي را {x ∈ X : f(x) = ٠} مجموعه ي ،f ∈ C(X) هر براي
f ∈ C(X) که مي شود ديده به راحتي مي دهيم. نمايش coz f نماد با را آن و ناميده f متمم صفر-مجموعه را Z(f) متمم هم چنين
S−١R صورت اين در باشد، R حلقه ي از ضربي بسته زيرمجموعه ي S گيريم .intX Z(f) = ∅ اگر تنها و اگر است منظم عنصري
مجموعه ي S اگر مي شوند. تعريف معمول صورت به ضرب و جمع و s ∈ S ،r ∈ R آن در که است r

s
صورت به هم ارز کسرهاي حلقه ي
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مي شود. داده نمايش Qcl(R) نماد با و شده ناميده R خارج قسمت هاي کلاسيک حلقه ي S−١R آن گاه باشد، R حلقه ي منظم عناصر
نمادهاي و تعاريف، براي مي کنيم. استفاده C(X) حلقه ي خارج قسمت هاي کلاسيک حلقه ي نمايش براي q(X) نماد از معمول، مطابق

شود. مراجعه [۶] مرجع به ديگر
پيوسته ي توابع حلقه ي براي ،[۴ .٢ گزاره ،١] در ويليامز و ادلر کنيم. بيان است، داده را مقاله اين نوشتن انگيزه ي ما به آنچه بايد ابتدا، در
را آن ها زير در که کرده اند بيان ، است منظم عنصر يک شامل که را ايدآل يک براي معادل هايي خاص، توپولوژي فضاي يک روي کران د  ار

مي آوريم. اثبات بدون

گسسته توپولوژي داراي Y که تعريف شود صورت اين به X روي توپولوژي و ω /∈ Y که X = Y ∪{ω} دهيم قرار اگر .١. ١ گزاره
از I ايدآل براي زير گزاره هاي آن گاه باشند، Y ريماني رويه توپولوژي در گسسته و بسته زيرمجموعه هاي متمم ω همسايگي هاي و است

معادل اند. C∗(X)

است. I در منظم عضو يک از مضربي I ايدآل از عضو هر .١

مي شود. توليد منظم عناصر توسط I ايدآل .٢

است. منظم عضو يک شامل I ايدآل .٣

است مطرح اين جا در که سؤالي است. برقرار حلقه اي هر در (٣) ⇐ (٢) نتيجه گيري که مي شود ديده به راحتي بالا، گزاره ي به نگاه با
خواهيم منفي پاسخ سوال اين به مثالي با ادامه در است؟ برقرار هميشه حلقه اي هر در (٢) ⇐ (٣) نتيجه گيري آيا که است صورت اين به

داد.

يک M = (١ +
√
−۵)Z + ٢Z و صحيح حوزه ي يک D که مي دانيم .D = Z[

√
−۵] مي دهيم، قرار .١. ٢ مثال

A = D-مدول است. اصلي ايدآل يک M ٢ =< ٢ > ولي نيست اصلي ايدآل يک M ايدآل است. D از ماکسيمال ايدآل
براساس که باشد D(+)A حلقه ي R مي کنيم فرض و مي گيريم نظر در را ⊕{D/Q : Dاست از ماکسيمال ايدآل Qيک ̸= M}

داريم: a, a′ ∈ A هر و d, d′ ∈ D هر براي مي شود. تعريف زير ضرب و جمع با A D-مدول ايدآل سازي

(d, a) + (d′, a′) = (d+ d′, a+ a′),

(d, a)(d′, a′) = (dd′, ad′ + a′d).

است. منظم ايدآل يک M(+)A که مي شود ديده به راحتي شود. مراجعه [٩] به مدول ها ايدآل سازي مورد در بيش تر اطلاعات کسب براي
ولي اصلي اند. ايدآل هاي فقط شامل مي شوند توليد منظم عناصر توسط که ايدآل هايي همه ي حلقه اين در که مي شويم متوجه دقت کمي  با

نمي شود. توليد منظم عناصر توسط پس نيست، اصلي ايدآل يک M(+)A ايدآل

عناصر از مجموعه اي توسط منظم ايدآل يک که شرايطي بررسي مي رسد نظر به ديديم، را قبل مثال و ادلر-ويليامز نتيجه ي که حال
داد. خواهيم قرار پيوسته توابع حلقه ي در شرايط اين بر را خود تمرکز مقاله اين در ما است. جالب و طبيعي بسيار مي شود، توليد منظم

ويژگي و سؤال اين داريم سعي ما است، پيوسته توابع حلقه هاي نظريه ي در بالا سؤال تحقيق در گام اولين مي رسد نظر به که مقاله اين در
مي دهيم انجام اين جا در که کاري که اميدواريم کنيم. بررسي است، رشته اين پژوهش گران توجه مورد که متعارفي فضاهاي از برخي در را

کند. فراهم راستا اين در را آينده تحقيقات زمينه ي

پيوسته توابع  حلقه ي در ويژگي جمعي منظم ٢
خاصيت، اين با حلقه اي به ماروت جين توسط آن معرفي پاس به که مي کنيم اشاره حلقه ها نظريه ي در ويژگي يک به بخش، اين ابتداي در
را ايدآل ها نظريه ي که برد نام افرادي نخستين جزو مي توان را ماروت جين که شويم يادآور اين جا در است شايسته گوييم. مي ماروت حلقه ي
در که پرداخت حلقه هايي مطالعه ي به ماروت ،١٩۶٨ درسال دادند. گسترش صفر مقسوم عليه با جابه جايي حلقه هاي به صحيح حوزه هاي از
P ويژگي با حلقه هايي امروزه ناميد. P ويژگي را ويژگي اين او مي شوند، توليد منظم ازعضوهاي مجموعه يک توسط منظم ايدآل هر آن ها

مي نامند. ماروت حلقه ي را

شود. توليد منظم عضوهاي از مجموعه يک توسط آن منظم ايدآل هر هرگاه مي گويند ماروت را R حلقه ي .٢. ١ تعريف
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مي کنيم. بيان را زير نتيجه ي شد، گفته تاکنون آن چه به توجه با

گسسته توپولوژي داراي Y که شود تعريف صورت اين به X روي توپولوژي و ω /∈ Y که X = Y ∪ {ω} کنيم فرض .٢. ٢ نتيجه
حلقه ي يک C∗(X) صورت اين در اند. Y ريماني رويه توپولوژي در گسسته و بسته زيرمجموعه هاي متمم ω همسايگي هاي و است

است. ماروت

مي پردازيم شرايطي بررسي به سپس و مي  آوريم جمعي منظم، حلقه هاي نام به را ماروت حلقه هاي کلاس از زيرکلاسي تعريف ادامه، در
شدند. معرفي [٧] هاکوبا و گيلمر توسط جمعي منظم حلقه هاي جمعي منظم اند. C∗(X) يا C(X) آن تحت که

کند. صدق زير معادل شرايط از يکي در هرگاه ناميم جمعي منظم حلقه ي را R حلقه ي .٢. ٣ تعريف

باشد. منظم g + ft به طوري که باشد داشته وجود t ∈ R عضو ،f ∈ R منظم عضو هر و g ∈ R عضو هر براي .١

باشد. Qcl(R) در منظم عضو يک x+ r به طوري که باشد موجود R ي درحلقه r عضو ،x ∈ Qcl(R) هر براي .٢

مي آوريم. را آن از اثباتي خواننده راحتي براي اما نيست، جديد زير نتيجه ي که هرچند

است. ماروت حلقه يک جمعي منظم حلقه ي هر .۴ .٢ لم

فرض مي توان شود وارد خللي برهان کليت به اين که بدون .g ∈ I و است R جمعي منظم حلقه ي از منظم ايدآل يک I کنيم فرض اثبات.
R که اين به توجه با .f ∈ reg(R) که به طوري دارد وجود f ∈ I پس است، منظم ايدآل يک I چون .g ∈ Zd(R) که کرد
و h ∈ I که است بديهي .g + ft = h مي دهيم قرار اکنون است. منظم g + ft به طوري که دارد وجود t ∈ R است، جمعي منظم

است. تمام اثبات و مي شود توليد عناصرمنظم از مجموعه اي توسط I که است معنا بدين اين .g = h− tf

اين اما مي گردد، بر [١٣] در ماروت نتايج به جمعي منظم حلقه هاي روي مطالعه شروع کنيم. بيان را تاريخي حقيقتي بايد اين جا در
بدون ١٩٨۴ سال تا بود شده بيان ١٩۶٨ سال در که ۴ .٢ لم عکس نادرستي يا درستي شد. انجام [٧] در هاکوبا و گيلمر توسط نام گذاري
[١۶] اشپنگر و پورتلي از سؤالي به ماتسودا درواقع نيست. برقرار ۴ .٢ لم عکس که داد نشان مثال يک با [١۵] ماتسودا که اين تا ماند، پاسخ
FU ويژگي داراي حلقه لزوما شود، توليد منظم عناصر از مجموعه اي توسط منظم هرايدآل حلقه اي در اگر اينکه بر مبني داد منفي پاسخ
J١, ..., Jn منظم ايدآل هاي از خانواده اي براي که صورتي در هرگاه است FU ويژگي داراي R حلقه گوييم که مي کنيم يادآوري نيست.
اشپنگر و پورتلي که که کنيم اشاره بايد اين جا در . I ⊆

∪n
i=١ Ji که شود نتيجه آن گاه reg(I) ⊆

∪n
i=١ Ji باشيم داشته I ايدآل و

است. FU ويژگي داراي جمعي منظم حلقه ي هر که بودند داده نشان ١٩٨٣ سال در

است. جمعي منظم حلقه ي يک C(X) آن گاه باشد، جمعي منظم حلقه ي يک C∗(X) اگر .۵ .٢ لم

u, v ∈ C(X) مانند مثبتي يکه هاي که مي کند ايجاب ،[۶] در Eتمرين١ باشد. منظم عنصري f و g, f ∈ C(X) کنيم فرض اثبات.
به طوري که دارد وجود t ∈ C∗(X) فرض، به توجه با .(−١∨ f)∧ ١ = vf و (−١∨ g)∧ ١ = ug به طوري که دارند وجود

است. تمام اثبات و بود خواهد منظم عضو يک نيز g + fu−١vt نتيجه در و است C∗(X) در منظم عنصر يک ug + vft

نداريم. ايده اي خير، يا است درست قبل لم برگشت آيا اين که مورد در متاسفانه لحظه اين در
حلقه ي .x = x٢y به طوري که باشد، داشته وجود y ∈ R عنصر ،x ∈ R هر براي هرگاه مي ناميم، فون نيومن منظم را R حلقه ي
مقسوم عليه کلاسيک، حلقه ي عناصر از يک هر ديگر به عبارت باشد؛ برابر خارج قسمت هايش کلاسيک حلقه ي با اگر مي ناميم، کلاسيک را R

کلاسيک اند. حلقه هاي از مثال هايي فون نيومن، حلقه هاي و آن خارج قسمت هاي کلاسيک حلقه ي R حلقه ي هر براي است. يکه  يا صفر
قضيه ي و زير تعريف به ما منظور اين براي است، کلاسيک حلقه ي يک پيوسته، توابع حلقه ي زماني چه که مي کنيم يادآوري اکنون

داريم. نياز بعدي

باشد. ناتهي درون داراي آن در ناتهي Gδ-مجموعه ي هر هرگاه گوييم P-فضا تقريبا را X توپولوژي فضاي .۶ .٢ تعريف

معادل اند: زير احکام X توپولوژي فضاي براي .٢. ٧ قضيه

است. P-فضا تقريبا X .١

است. ناتهي درون داراي ناتهي، صفر-مجموعه هر .٢

است. کلاسيک حلقه ي يک C(X) حلقه ي .٣
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شود. مراجعه [١١] و [٣] مراجع به برهان براي اثبات.

است. جمعي منظم حلقه ي يک کلاسيک، حلقه ي هر .٢. ٨ گزاره

نظر در را t = f−١(−g+ ١) ∈ R عضو بود. پذيرخواهد وارون f فرض به باتوجه باشد. منظم f و f, g ∈ R کنيم فرض اثبات.
است. جمعي منظم حلقه ي يک R که است معني بدين اين و g + ft = ١ که مي شود ديده به راحتي مي گيريم.

کنيم. مي بيان را زير نتيجه ي ،٢. ٨ گزاره و ٢. ٧ قضيه کمک با

است. جمعي منظم حلقه ي يک C(X) آن گاه باشد، P-فضا تقريبا يک X اگر .٢. ٩ نتيجه

منظم a + b و ab = ٠ به طوري که باشد داشته وجود b ∈ R عضو ،a ∈ R هر براي هرگاه گوييم شده تکميل را R حلقه ي
خودتوان يک توسط آن عضو هر پوچ ساز هرگاه گويند بئرضعيف را R (حلقه ي شده اند تکميل حلقه هايي بئرضعيف حلقه هاي مثال، براي باشد.

کاهش يافته اند. شده، تکميل حلقه هاي که ديد مي توان آساني به شود). توليد
حلقه ي [۵ .٢ قضيه ،١٠] و [٣. ٣ نتيجه ،٩] به توجه با باشد. نداشته نابديهي پوچ توان عضو هرگاه مي ناميم کاهش يافته را R حلقه ي

باشد. منظم فون نيومن حلقه ي يک ،Qcl(R) آن، هاي قسمت خارج کلاسيک حلقه ي اگر تنها  اگر و است شده تکميل R
مي کنيم. ذکر را آن از برهاني خود ارائه ي تکميل براي اما است، شده شناخته مربوطه محققين براي زير گزاره ي

است. جمعي منظم حلقه ي يک R آن گاه باشد، شده تکميل حلقه ي يک R اگر .٢. ١٠ گزاره

منظم g + t و gt = ٠ به طوري که دارد وجود t ∈ R فرض، به توجه با .g ∈ Zd(R) و f ∈ reg(R) کنيم فرض اثبات.
بنابراين .x(g + tf) = ٠ به طوري که دارد وجود x ∈ R مي کنيم فرض است. منظم g + tf که دهيم نشان است کافي است.
مي شود نتيجه است، کاهش يافته حلقه ي يک R که آن جا از .(xg)٢ = ٠ نتيجه در و xg٢ = −xtfg = ٠ داريم و xg = −xtf
x(g+ t) = ٠ بنابراين .xt = ٠ پس است، منظم f اما .xtf = ٠ داريم پس ،x(g+ tf) = ٠ که اين به توجه با .xg = ٠

است. تمام کار و منظم g + tf پس است. تناقض يک که

مسير اين به ورود براي مي کنيم. جلب باشد، شده تکميل حلقه ي يک پيوسته توابع حلقه ي شود باعث که شرايطي به را خود توجه حال
مي شويم. يادآور را بعد قضيه  ي و تعريف

مجزايي صفر-مجموعه ي متمم يک ،X از V صفر-مجموعه ي متمم هر براي هرگاه نامند cc-فضا را X توپولوژي فضاي .٢. ١١ تعريف
باشد. چگال X در V ∪ V ′ به طوري که باشد داشته وجود V ′ مانند

معادل اند: زير احکام X توپولوژي فضاي براي .٢. ١٢ قضيه

است. cc-فضا يک X .١

است. فشرده Min(C(X)) .٢

است. منظم نيومن فون حلقه ي يک Qcl(C(X)) .٣

است. منظم عضو يک |f |+ |f ′| و ff ′ = ٠ به طوري که دارد وجود f ′ ∈ C(X) ،f ∈ C(X) هر براي .۴

شود. مراجعه [٨] و [۴] مراجع به برهان براي اثبات.

مي کنيم. بيان را زير نتيجه ي ٢. ١٢ قضيه و ٢. ١٠ گزاره از کاربرد يک عنوان به

است. جمعي منظم حلقه ي يک C(X) آن گاه باشد، cc-فضا يک X اگر .٢. ١٣ نتيجه

cc-فضاها کلاس شامل که مي کنيم يادآوري را توپولوژي فضاهاي از کلاسي ابتدا مي کنيم. بيان را قبل نتيجه ي از تعميمي زير در
است. شده گرفته [١٠] مرجع از زير تعريف مي باشند.

دو آن گاه باشند X در هم از جدا متمم صفرمجموعه ي دو C١, C٢ اگر هرگاه گوييم cc-فضا به طورضعيف را X فضاي .١۴ .٢ تعريف
چگال زيرمجموعه ي يک D١∪D٢ و C٢ ⊆ D٢, C١ ⊆ D١ به طوري که باشد داشته وجود X از D١, D٢ مانند متمم صفرمجموعه

باشد. X در

است. جمعي منظم حلقه ي يک C(X) آن گاه باشد، cc-فضا به طورضعيف فضاي يک X اگر .١۵ .٢ گزاره
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تنها و اگر است cc-فضا به طورضعيف X فضاي که مي کند بيان و است آمده [۴ .۵ قضيه ،١٠] در که است نتيجه اي بر مبتني ما اثبات اثبات.
برمي گرديم. گزاره اثبات به حال .f = u |f | که به طوري باشد داشته وجود u ∈ q(X) وارون پذير عضو ،f ∈ q(X) هر براي اگر
داريم .f = r

s
|f | که به طوري دارد وجود u = r

s
∈ q(X) وارون پذير عضو شد، بيان آن چه به توجه با .f ∈ q(X) مي کنيم فرض

f + rs =
r

s
|f |+ rs = rs(

١
s٢

|f |+ ١).

با بنابراين است. q(X) در منظم عضو يک f + rs درنتيجه و است وارون پذير عضو يک ١
s٢
|f | + ١ که داد نشان مي توان به سادگي

است. جمعي منظم حلقه ي يک C(X) که گرفت نتيجه مي توان ٢. ٣ تعريف از دوم بند کمک

مي نيز منظم بزو گاهي را شبه-بزو حلقه هاي باشد. اصلي آن، شده ي توليد متناهيا منظم ايدآل هر هرگاه گوييم شبه-بزو را R حلقه ي
نيست. درست مطلب اين عکس ولي است شبه-بزو حلقه ي يک بزو، حلقه ي هر که است بديهي .[١٢] نامند

گرفت. نتيجه [٩] در ٧. ١ قضيه از مي توان را زير گزاره

است. ماروت حلقه ي يک شبه-بزو حلقه ي هر .١۶ .٢ گزاره

∗C-نشانده ، X از صفر-مجموعه ي متمم هر هرگاه مي ناميم F-فضا را X فضاي که مي شويم يادآور بعد، نتيجه ي بيان از قبل
کسب براي باشد. X در ∗C-نشانده ، X از چگال صفر-مجموعه ي متمم هر هرگاه مي نامند F-فضا شبه- را X فضاي باشد. X در
آن عکس ولي است F-فضا شبه- يک F-فضا هر که است بديهي شود. مراجعه [۵] منبع به F-فضاها شبه- مورد در بيش تر اطلاعات
[١۴] در نيست. F-فضا که است F-فضا شبه- يک ناشمارا گسسته فضاي يک از تک نقطه اي فشرده ساخت فضاي مثال براي نيست. برقرار

باشد. شبه-بزو حلقه ي يک C(X) اگر تنها و اگر است F-فضا شبه- يک X فضاي که است شده داده نشان

است. ماروت حلقه ي يک C(X) آن گاه باشد، F-فضا شبه- يک X اگر .٢. ١٧ نتيجه

حدس است، ممکن ١۶ .٢ گزاره به نگاه با است. منظم جمعي ويژگي از ضعيف تر ماروت بودن ويژگي شد، اشاره پيش تر که همان گونه
رد را حدس اين [١٢] منبع در لوکاس از مثالي اما است، برقرار گزاره باز ”ماروت“، جاي به منظم“ ”جمعي عبارت جاي گذاري با که شود زده
نتوانستيم ما چه اگر است. دارا را منظم جمعي ويژگي شبه-بزو حلقه ي يک زماني چه شود پرسيده که مي رسد نظر به طبيعي درنتيجه، مي کند.
بيان از قبل است. [١٧] منبع در ١٣ گزاره از تعميمي که کرديم پيدا مسير اين در کافي شرط يک اما دهيم، پاسخ کامل طور به سؤال اين به
،Ra + Rb = R اگر a, b ∈ R براي هرگاه، است ١ منظم محدوده داراي R حلقه ي گوييم که مي کنيم يادآوري ابتدا نتيجه، اين

شود. مراجعه [١٧] منبع به بيش تر اطلاعات براي باشد، منظم a+ bx عضو به طوري که باشد داشته وجود x ∈ R مانند عضوي آنگاه

است. منظم جمعي حلقه ي يک باشد، ١ منظم محدوده داراي که شبه-بزو حلقه ي هر .٢. ١٨ قضيه

فرض، به توجه با باشد. منظم عضو يک b همچنين و a, b ∈ R ،١ منظم محدوده با شبه-بزو حلقه ي يک R فرض کنيم اثبات.
پس .< a, b >=< c > به طوري که دارد وجود c ∈ R مانند منظمي عضو درنتيجه است. اصلي ايدآل يک < a, b > ايدآل
به طوري که دارند وجود d, t ∈ R مانند عضوهايي هم چنين، .b = cy و a = cx به طوري که دارند وجود x, y ∈ R مانند عضوهايي
است، منظم عضو يک c اين که به توجه با .(xd+ yt− ١)c = ٠ داريم درنتيجه و cxd+ cyt = c بنابراين .ad+ bt = c
محدوده ويژگي داراي R حلقه ي اينکه به توجه با .Rx+Ry = R که است معنا بدين اين .xd+ yt = ١ که گرفت نتيجه مي توان
درنتيجه .x+ yz = r مي دهيم قرار است. منظم عضو يک x+ yz به طوري که دارد وجود z ∈ R مانند عضوي پس است، ١ منظم

است. منظم عضو يک a+ bz = cr بنابراين و cx+ cyz = cr داريم

مي رسانيم. پايان به نيست، برقرار کلي درحالت ٢. ١٨ قضيه عکس مي دهد نشان که زير مثال با را يادداشت اين

درنتيجه است. حقيقي فشرده و فشرده موضعا [٠,∞) که ديد مي توان به آساني .H = β[٠,∞) \ [٠,∞) کنيم فرض .٢. ١٩ مثال
يک C(H) ،٢. ٨ گزاره کمک با بنابراين است. کلاسيک حلقه ي يک C(H) ازاين رو و است P-فضا تقريبا H ،[۴ مثال ،١١] کمک با

است. ١ منظم محدوده با حلقه
يادآوري باشد. ١ پايدار محدوده داراي اگر تنها و اگر است ١ منظم محدوده داراي کلاسيک حلقه ي يک که مي شود ديده به آساني
وجود x ∈ R که شود نتيجه Ra + Rb = R ،a, b ∈ R هر براي هرگاه گوييم ١ پايدار محدوده داراي را R حلقه ي که مي کنيم

صفربعدي قويا X فضاي که مي دانيم است. R در وارون پذير عضو يک a+ bx به طوري که دارد
صفحه ،۶] به توجه با شود. مراجعه [٢] منبع به بيشتر اطلاع براي باشد. ١ پايدار محدوده با حلقه يک C(X) اگر تنها و اگر است
١ پايدار محدوده داراي C(H) درنتيجه نيست، صفربعدي قويا H فضاي بنابراين است. هم بند فشرده F-فضاي يک H فضاي ،[٢١١

نيست. ١ منظم محدوده داراي C(H) پس است، کلاسيک حلقه ي يک C(H) شد بيان که همان گونه ديگر، طرف از نيست.
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A short note on the Marot property in rings of continuous functions
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Abstract: Let X = Y ∪ {ω} where ω /∈ Y , topologized by equipping Y with the discrete topology,
and by letting deleted neighborhoods of ω consist of complements of closed discrete subsets of Y in its
Riemann surface topology. Assume that I is an ideal of C∗(X) where C∗(X) is the ring of all bounded
real-valued continuous functions onX . A result of Adler and Williams showed that I contains a regular
element if and only if a set of regular elements generates I . In this note, we obtain some conditions on
X for which the rings of continuous functions on X are Marot. Moreover, this paper gives a sufficient
condition for a quasi-Bézout ring to be additively regular.
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