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کراندار تکيه گاه با خاص کوهمولوژي مدولهاي مورد در نتايجي
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براي باشد. نامنفي و صحيح عددي d و R از ايده الي J نوتري، و جابجايي يکدار، حلقه يک R کنيد فرض چکيده:
با R از I ايد ه ال براي Ix ⊆ Jx شرط در که است M از xهايي همه مجموعه Γd,J(M) ،M مدول -R
زيرمدول ،N و M مدولهاي -R براي مدول، اين از الهام با مقاله، اين در مي کنند. صدق dim(R/I) ≤ d ويژگي
امين -i ،i نامنفي صحيح عدد هر براي و کرده تعريف را HomR(M,N) از Γd,J(M,N) تاب -(d, J)
مي دهيم. قرار مطالعه مورد را آن ويژگي هاي برخي و داده نشان H i

d,J(M,−) با را آن راست شده مشتق فانکتور
وابسته اول ايده الهاي خصوص در را قضايايي ، W̃(d, J) و W(d, J) ايده الي مجموعه هاي تعريف با همچنين

.H i
d,J(M,N) = ٠ مي دهيم نشان شرايطي تحت نهايت در مي نمائيم. اثبات و کرده بيان H i

d,J(M,N)

تاب -(d, J) وابسته، اول ايده الهاي کوهمولوژي، -(d, J) کليدي: واژه هاي

13D45, 13E05, 14B15 رياضي: ردهبندي

مقدمه ١

کنيد فرض مي باشد. نامنفي صحيح عدد d و نوتري و جابجايي يکدار، حلقه يک R مقاله، اين سراسر در

Σ = {a⊴R| dim(R/a) ≤ d}.
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١۵ کراندار تکيه گاه با خاص کوهمولوژي مدولهاي مورد در نتاِيجي

d-کوهمولوژي i-امين عنوان با Hرا i
d(−) = lim

−→
a∈Σ

ExtiR (R/a,−) ، [١] در همکاران و بانيکا است. الي ايده سيستم Σيک آشکارا

[٨] و [٧] در سيدصادقي ميرصادق و زاده بيژن محمدحسن زماني، ناصر همچنين دادند. انجام آن روي را مطالعاتي و کردند تعريف موضعي
M R-مدول دو روي H i

d(M,N) به معمولي موضعي کوهمولوژي -d تعميم با و دادند انجام H i
d(M) خصوص در تکميلي مطالعات

نمودند. اثبات و کرده بيان را قضايايي ، N و
صفر خصوص در و دادند انجام (I, J) ايده ال جفت بر تاکيد با موضعي کوهمولوژي روي را مطالعاتي [۶] در همکاران و تاکاهاشي همچنين
[۴] و [٣] در نيز چو ليژونگ نمودند. اثبات و کرده بيان را قضايايي معمولي کوهمولوژي با آن ارتباط نيز و H i

I,J(M) ناشدن صفر و شدن
زيرمدول ،R از J ايده ال و M مدول -R براي دادند. قرار بررسي مورد (R,m) موضعي حلقه روي را H i

I,J(M) ويژگيهاي برخي
شکل به را M از Γd,J(M) -تاب، (d, J)

Γd,J(M) = {x ∈ M | ∃I ∈ Σ; Ix ⊆ Jx}

به راحتي مي گيريم. نظر در Γd,J(−) راست شده مشتق فانکتور امين -i عنوان به را H i
d,J(−) ،i ∈ N٠ براي و مي کنيم معرفي

وضوح به .I ⊆ AnnR(x) + J که باشد موجود I ∈ Σ اگر فقط و اگر x ∈ Γd,J(M) ،M مدول -R براي ديد مي توان
حالت در همچنين .Γd,J(Γd,J(M)) = Γd,J(M) و است مدولها -R کاتگوري از چپ دقيق خطي همورد فانکتور يک Γd,J(−)

است. شده معرفي [٨] در که Γd,J(M) = Ld(M) داشت خواهيم ،J = ٠ خاص
شکل به را W̃(d, J) و W(d, J) ايده الي مجموعه دو اينجا، در

W(d, J) = {p ∈ Spec(R) | ∃I ∈ Σ; I ⊆ p+ J}

و

W̃(d, J) = {a⊴R | ∃I ∈ Σ; I ⊆ a+ J}

اينجا، در مي شود. Σ ايده الي سيستم همان ،J = ٠ براي و است ايده الي سيستم يک W̃(d, J) ،[٢١ ص. ،٢] به بنا مي کنيم. تعريف
مدول -R هر براي مي نمائيم. معرفي را HomR(M,N) از Γd,J(M,N) تاب -(d, J) زيرمدول ،N و M مدولهاي -R براي
با را آن راست شده مشتق فانکتور امين -i و است مدولها -R کاتگوري در چپ دقيق خطي همورد فانکتور يک Γd,J(M,−) ،M
براي اين رو از و Γd,J(M,N) = Γd,J(N) داشت خواهيم آنگاه باشد M = R اگر است بديهي مي دهيم. نشان H i

d,J(M,−)
شرايطي، تحت و پرداخته H i

d,J(M,N) ويژگي هاي برخي بررسي به مقاله اين در .H i
d,J(R,N) = H i

d,J(N) ،i ∈ N٠ هر
مي کنيم. اثبات و کرده بيان آن شدگي صفر همچنين و وابسته اول ايده الهاي خصوص در را قضايايي

وابسته اول ايده الهاي و موضعي کوهمولوژي - (d, J) از اوليه مفاهيم ٢
مي کنيم: تعريف زير به صورت را Γd,J(M,N) اين صورت در باشند. دلخواه مدول -R دو N و M کنيد فرض .٢. ١ تعريف

Γd,J(M,N) = Γd,J(HomR(M,N)).

داريم: M = R حالت در که است آشکار

Γd,J(R,N) = Γd,J(HomR(R,N)) = Γd,J(N).

صحيح عدد هر براي است. خودش به مدول ها -R کاتگوري از چپ دقيق همورد فانکتور يک Γd,J(M,−) ،M مدول -R هر براي
،i نامنفي

H i
d,J(M,−) = Ri(Γd,J(M,−))

است. Γd,J(M,−) فانکتور راست شده مشتق فانکتور امين -i نشان دهنده

اين صورت در باشد. دلخواه مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض .٢. ٢ لم

Γd,J(M,N) = HomR(M,Γd,J(N)).
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داريم: x ∈ M هر براي که دارد وجود I ∈ Σ اين صورت در .f ∈ Γd,J(M,N) کنيد فرض اثبات.

f(x)I ⊆ f(x)J.

اين رو از و f(x) ∈ Γd,J(N) ،x ∈ M هر براي بنابرين

f ∈ HomR(M,Γd,J(N)).

کنيد فرض حال
f ∈ HomR(M,Γd,J(N)).

اين رو از و f(xi) ∈ Γd,J(M) ،١ ≤ i ≤ t هر براي پس .M =< x١, x٢, ..., xt > کنيد فرض
∃Ii ∈ Σ; f(xi)Ii ⊆ f(xi)J.

،x ∈ M هر براي نيز و I ∈ Σ که است بديهي .I = I١I٢...It مي دهيم قرار

f(x).I ⊆ f(x).J.

نتيجه در و f.I ⊆ f.J بنابراين
f ∈ Γd,J(HomR(M,N)).

،i ∈ N٠ هر براي اين صورت در باشد. دلخواه مدول -R يک M کنيد فرض .٢. ٣ قضيه

H i
d,J(M) = Lim−−→

a∈W̃(d,J)

H i
a(M).

دهيم نشان است کافي [۴ .١. ٣ تمرين ،٢] به بنا اثبات.
Γd,J(M) = Lim−−→

a∈W̃(d,J)

Γa(M).

کنيد فرض .Γd,J(M) =
∪

a∈W̃(d,J) Γa(M) مي دهيم نشان است ايده الي سيستم يک W̃(d, J) که آنجايي از اين کار، براي
اين صورت در .a = Ann(x) کنيد فرض .I ⊆ AnnR(x) + J که دارد وجود I ∈ Σ بنابراين .x ∈ Γd,J(M)

.x ∈ Γa(M) و a ∈ W̃(d, J)
فرض .x ∈ Γa(M) آن در که دارد وجود a ∈ W̃(d, J) بنابراين .x ∈

∪
a∈W̃(d,J) Γa(M) کنيد فرض شمول، عکس براي

از و In ⊆ (a+ J)n ⊆ an + J بنابراين .anx = ٠ و I ⊆ a + J که باشند چنان n نامنفي صحيح عدد و I ∈ Σ کنيد
است. تمام حکم و x ∈ Γd,J(M) بنابراين .Inx ⊆ Jx اين رو

است. چنين نيز Γd,J(E) اين صورت در باشد. انژکتيو مدول -R يک E کنيد فرض .۴ .٢ لم

،a ∈ W̃ (d, J) هر به ويژه a ايده آل هر براي پس است، Eانژکتيو چون .Γd,J(E) = Lim−−→
a∈W̃(d,J)

Γa(E) ،٢. ٣ قضيه به بنا اثبات.

است. انژکتيو نيز Γd,J(E) ،[(٣۵ .۵ (تمرين ٢۵۶ ص ،۵] بنا پس است، نوتري حلقه R چون حال است. انژکتيو نيز Γa(E)

برقرارند. زير احکام اين صورت در باشند. متناهي توليد با M و مدول -R دو N و M کنيد فرض .۵ .٢ لم
اين صورت در باشد، N از انژکتيو تحليل يک E٠ کنيد فرض (١)

H i
d,J(M,N)i∈N٠

∼= H i(Γd,J(HomR(M,E٠)))i∈N٠

ويژه به
(H i

d,J(M,N))i∈N٠
∼= (H i(HomR(M,Γd,J(E

٠))))i∈N٠ .
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، i ≥ ٠ هر براي آنگاه ، Γd,J(N) = N اگر (٢)

H i
d,J(M,N) ∼= ExtiR(M,N).

، i > t هر براي آنگاه ،pd(M) = t اگر (٣)

H i
d,J(M,N) ∼= H i

d,J(M,N/Γd,J(N)).

(۴)
H i

d,J(M,N) ∼= Lim−−→
a∈W̃(d,J)

H i
a(M,N).

مي کنيم استفاده زير يکريختي از دوم قسمت براي است. بديهي اول قسمت (١) اثبات.

Γd,J(HomR(M,E٠)) ∼= HomR(M,Γd,J(E
٠)).

داريم: (١) قسمت از اکنون .Γd,J(E
٠) = E٠ که باشد N از انژکتيو تحليل يک E٠ کنيد فرض (٢)

H i
d,J(M,N) ∼= H i(HomR(M,Γd,J(E

٠)))

= H i(HomR(M,E٠))

∼= ExtiR(M,N).

کوتاه دقيق دنباله از (٣)
٠ → Γd,J(N) → N → N/Γd,J(N) → ٠,

دقيق دنباله

H i
d,J(M,Γd,J(N)) → H i

d,J(M,N) → H i
d,J(M,N/Γd,J(N)) → H i+١

d,J (M,Γd,J(N))

داريم (٢) از پس ، Γd,J(Γd,J(N)) = Γd,J(N) که آنجايي از .i > t = pd(M) کنيد فرض مي آيد. به دست

H i
d,J(M,Γd,J(N) ∼= ExtiR(M,Γd,J(N)) = ٠.

،i > t = pd(M) هر براي بنابراين

H i
d,J(M,N) ∼= H i

d,J(M,N/Γd,J(N)).

داريم: ٢. ٣ قضيه و ٢. ٢ لم به بنا (۴)

Γd,J(M,N) = HomR(M,Γd,J(N))
∼= HomR(M, Lim−−→

a∈W̃(d,J)

Γa(N))

∼= Lim−−→
a∈W̃(d,J)

HomR(M,Γa(N))

∼= Lim−−→
a∈W̃(d,J)

Γa(M,N).

مي آيد. به دست اخير يکريختي از حکم اکنون

اين صورت در باشد. مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض .۶ .٢ قضيه

Ass(Γd,J(M,N)) = Supp(M) ∩ Ass(N) ∩W(d, J).
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،K مدول -R هر براي پس است متناهي توليد با مدول -R يک M که آنجايي از اثبات.

Ass(HomR(M,K)) = Supp(M) ∩ Ass(K).

داريم: ٢. ٢ لم و ١. ٢ تعريف به بنا اکنون

Ass(Γd,J(M,N)) = Ass(Γd,J(HomR(M,N)))

= Ass(HomR(M,Γd,J(N)))

= Supp(M) ∩ Ass(Γd,J(N))

= Supp(M) ∩ Ass(N) ∩W(d, J).

d
′ و d و ايده آل دو J ′ و J کنيد فرض همچنين باشد. مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض .٢. ٧ قضيه

اين صورت در باشند. دلخواه عدد دو
.Γd,J(Γd′,J ′(M,N)) = Γd′,J ′(Γd,J(M,N)) (١)
.Γd′,J(M,N) ⊆ Γd,J(M,N) آنگاه d ⩽ d′ اگر (٢)
.Γd,J(M,N) ⊆ Γd,J ′(M,N) آنگاه J ⊆ J ′ اگر (٣)

Γd,J(Γd,J ′(M,N)) = Γd,JJ ′(M,N) = Γd,J∩J ′(M,N) (۴)
. H i

d,JJ ′ (M,N) = H i
d,J∩J ′ (M,N) ،i ∈ N٠ هر براي به ويژه

. H i
d,J(M,N) = H i

d,J ′(M,N) ،i ∈ N٠ هر براي آنگاه
√
J =

√
J ′ اگر (۵)

فرض باشد. دلخواه مدول -R يک X کنيد فرض اين کار براي است. مشابه به طور بقيه اثبات مي کنيم. اثبات را (۴) قسمت اين جا در اثبات.
نتيجه در . I٢x ⊆ J

′
x و I١x ⊆ Jx که موجودند I٢ ∈ Σ و I١ ∈ Σ ايده الهاي بنابراين .x ∈ Γd,J(Γd,J ′ (X)) کنيد

بنابراين . x ∈ Γd,JJ ′ (X) پس I١I٢ ∈ Σ که آنجايي از . I١I٢x ⊆ I١J
′
x ⊆ JJ

′
x

Γd,J(Γd,J ′ (X)) ⊆ Γd,JJ ′ (X).

I ∈ Σ پس .y ∈ Γd,J∩J ′ (X) کنيد فرض اکنون . Γd,JJ ′ (X) ⊆ Γd,J∩J ′ (X) پس JJ ′ ⊆ J ∩ J
′ چون همچنين

يعني اين و y ∈ Γd,J(Γd,J ′ (X) نتيجه در .Iy ⊆ J
′
y و Iy ⊆ Jy بنابراين .Iy ⊆ J ∩ J

′
x که است موجود

Γd,J(Γd,J ′ (X) = Γd,JJ ′ (X) = Γd,J∩J ′ (X).

داريم: ، Γd,J(−) ويژگي هاي بر بنا اکنون

Γd,J(Γd,J ′(M,N)) = Γd,J(Γd,J ′(HomR(M,N)))

= Γd,JJ ′(HomR(M,N))

= Γd,J∩J ′(HomR(M,N)).

تساوي هاي به توجه با اکنون
Γd,JJ ′(HomR(M,N)) = Γd,JJ ′(M,N)

و
Γd,J∩J ′(HomR(M,N)) = Γd,J∩J ′(M,N),

است. تمام حکم

،i ∈ N٠ هر براي اين صورت در باشد. تاب -J مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض .٢. ٨ قضيه

H i
d,J(M,N) ∼= H i

d(M,N).
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.x ∈ Γd,J(N) کنيد فرض اکنون .Ld(N) ⊆ Γd,J(N) آشکارا .Γd,J(M,N) = Ld(M,N) مي دهيم نشان ابتدا اثبات.
بنابراين

∃I ∈ Σ; Ix ⊆ Jx.

اين رو از و x ∈ ΓJ(N) پس ، ΓJ(N) = N چون طرفي از

∃t ∈ N; J t.x = ٠
⇒ I tx = ٠ ⇒ x ∈ Ld(N).

نتيجه در و Γd,J(N) = Ld(N) بنابراين

Γd,J(M,N) = HomR(M,Γd,J(N))

= HomR(M,Ld(N))

= Ld(M,N).

،i ∈ N٠ هر براي راست، شده مشتق فانکتورهاي از استفاده و [٢. ١ لم ،٧] به بنا اکنون

H i
d,J(M,N) ∼= H i

d(M,N).

نامنفي صحيح عدد هر براي اين صورت در باشد. دلخواه مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض .٢. ٩ قضيه
داريم: t

Ass(H t
d,J(M,N)) ⊆

t
∪
j=٠

Ass(ExtjR(M,H t−j
d,J (N))).

که است واضح باشند. خودش به -مدول ها R کاتگوري F (−) = HomR(M,−) و G(−) = Γd,J(−) کنيد فرض اثبات.
هر براي و است انژکتيو Γd,J(E) ،E انژکتيو -مدول R هر براي طرفي از است. چپ دقيق فانکتور F و FG = Γd,J(M,−)

،i > ٠
RiF (G(E)) = RiHomR(M,Γd,J(E)) = ٠.

به صورت طيفي دنباله ،[۴١٠. ٧ قضيه ،۵] به بنا اين رو از

Ep,q
٢ := ExtpR(M,Hq

d,J(N))⇒
p
Hp+q

d,J (M,N)

دقيق دنباله ،٠ ⩽ j ⩽ t هر و i ≥ ٢ هر براي است. موجود

٠ → Ker(dj,t−j
i ) → Ej,t−j

i

dj,t−j
i→ Ej+i,t−i+١−j

i (∗)

که آنجا از مي گيريم. نظر در را

Ej,t
i =

Ker(Ej,t−j
i → Ej+i,t−i+١−j

i )

Im(Ej−i,t+i−١−j
i → Et−j

i )

،٠ ⩽ j ⩽ t هر براي که مي گيريم نتيجه (∗) دقيق دنباله از پس Ei,j
i = ٠ ،j < ٠ هر براي و

Ker(dj,t−j
t+٢ ) ∼= Ej,t−j

t+٢
∼= Ej,t−j

t+٣
∼= ... ∼= Et,t−j

∞ .

متناهي فيلترسازي حال
٠ = Φt+١H t ⊆ ΦtH t ⊆ ... ⊆ Φ١H t ⊆ Φ٠H t = H t

داريم: ٠ ⩽ j ⩽ t هر براي مي گيريم. نظر در است Ej,t−j
∞ = ΦjHt

Φj+١Ht آن در که را H t = H t
d,J(M,N) از

Ej,t−j
∞

∼= Ker(dj,t−j
t+٢ ) ⊆ Ker(dj,t−j

٢ ) ⊆ Ej,t−j
٢ .
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کوتاه دقيق دنباله از ، ٠ ⩽ j ⩽ t هر براي اکنون

٠ → Φj+١H t → ΦjH t → Ej,t−j
∞ → ٠

داريم:

Ass(ΦjH t) ⊆ Ass(Φj+١H t) ∪ Ass(Ej,t−j
∞ )

⊆ Ass(Φj+١H t) ∪ Ass(Ej,t−j
٢ )

⇒ Ass(H t
d,J(M,N)) ⊆ Ass(Φ١H t) ∪ Ass(E٠,t

٢ )

⊆ Ass(Φ٢H t) ∪ Ass(E١,t−١
٢ ) ∪ Ass(E٠,t

٢ )

⊆ ... ⊆ Ass(٠) ∪ Ass(Et,٠
٢ ) ∪ ... ∪ Ass(E٠,t

٢ ).

بنابراين

Ass(H t
d,J(M,N)) ⊆

t
∪
j=٠

Ass(Ej,t−j
٢ )

=
t
∪
j=٠

Ass(ExtjR(M,H t−j
d,J (N))).

صحيح عدد هر ازاي به اين صورت در باشد. Γd,J(N) = N و متناهي توليد با مدول -R دو ،N و M کنيد فرض .٢. ١٠ نتيجه
،t نامنفي

|Ass(H t
d,J(M,N))| < ∞.

داريم: ٢. ٩ قضيه از اکنون .H i
d,J(N) = ٠ ،i ⩾ ١ هر براي پس Γd,J(N) = N که آنجائي از اثبات.

|Ass(H t
d,J(M,N))| ≤ |Ass(ExttR(M,Γd,J(N)))|

= |Ass(ExttR(M,N))| < ∞.

هر براي آنگاه pd(M) < ∞ اگر باشد. دلخواه مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض .٢. ١١ قضيه
.H i

d,J(M,N) = ٠ ،i > pd(M) + dimR(N)

به صورت طيفي دنباله ، [۴١٠. ٧ قضيه ،۵] به بنا اثبات.

H i
d,J(Ext

j
R(M,N)) ⇒ H i+j

d,J (M,N)

که آنجايي از i > dim(N) کنيم فرض حال ExtjR(M,N) = ٠ پس j > pd(M) اگر است. موجود

dimR(Ext
j
R(M,N)) ⩽ dimR(N)

،a ∈ W̃(d, J) هر براي اين رو از و i > dim(ExtjR(M,N)) بنابراين

H i
a(Ext

j
R(M,N)) = ٠

،i+j > pd(M)+dimR(N) هر براي بنابراين .H i
d,J(Ext

j
R(M,N)) = ٠ داريم ، i > dimR(N) هر براي نتيجه در و

است. تمام حکم و H i+j
d,J (M,N)) = ٠
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در باشند. p := pd(M) < ∞ و متناهي توليد با مدول -R دو N و M و نيم موضعي حلقه يک R کنيد فرض .٢. ١٢ قضيه
اگر اين صورت

Hp+١
d,J (M,N), Hp+٢

d,J (M,N), ..., H
p+dimR(N)
d,J (M,N)

.H t
d,J(M,N) = ٠ ،i > p هر براي آنگاه باشند، متناهي توليد با مدول هاي -R همگي

.Γd,J(N) = ٠ مي کنيم فرض ۵ .٢ لم (٣) قسمت به بنا باشند. R ماکزيمال ايده آل هاي m١,m٢, ...,mn کنيد فرض اثبات.
انجام t := dimR(N) روي استقراء به را اثبات .x ∈

n
∩
i=١

mi \ ZR(N) کنيد فرض اکنون .
n
∩
i=١

mi ̸⊆ ZR(N) بنابراين
شرايط تحت X مدول -R هر براي حکم و t > ٠ کنيم فرض است. تمام ٢. ٣ قضيه به بنا حکم آنگاه t = ٠ اگر مي دهيم.

کوتاه دقيق دنباله باشد. برقرار dimR(X) ⩽ t− ١

٠ → N
x→N → N/xN → ٠

دقيق دنباله

... → Hp+i
d,J (M,N)

x→Hp+i
d,J (M,N) → Hp+i

d,J (M,N/xN) → Hp+i+١
d,J (M,N) → ...

متناهي توليد با Hp+i
d,J (M,N/xN) ،١ ⩽ i < dimR(N) صحيح عدد هر براي اين رو از و مي دهد نتيجه i ⩾ ١ هر براي را

بنابراين .Hp+i
d,J (M,N/xN) = ٠ ،i ⩾ ١ هر براي استقراء فرض به بنا پس dimR(N/xN) = t − ١ که آنجا از است.

دنباله
Hp+i

d,J (M,N)
x→Hp+i

d,J (M,N) → ٠

،i ⩾ ١ هر براي اين رو از است. دقيق ، i ⩾ ١ هر براي

Hp+i
d,J (M,N) ∼= xHp+i

d,J (M,N)

است. تمام حکم و Hp+i
d,J (M,N) = ٠ ،i ⩾ ١ هر براي ناکاياما، لم به بنا نتيجه در و

نتيجه گيري ٣
کوهمولوژي - (d, J) ،i ∈ N٠ هر براي اين صورت در باشد. دلخواه مدول -R يک N و متناهي توليد با مدول -R يک M کنيد فرض
وابسته اول ايده الهاي همچنين است. a ∈ W̃(d, J) روي H i

a(M,N) از مستقيمي حد H i
d,J(M,N) يافته تعميم موضعي

باشد متناهي M تصويري بعد اگر که صورتي در مي باشد. W̃(d, J) و Ass(N) ، Supp(M) اشتراک با برابر H٠
d,J(M,N)

ساختار آن صورت در باشد نيز تاب - (d, J) ،N اگر بعلاوه . H i
d,J(M,N) = ٠ ، i > pd(M) + dimR(N) هر براي آنگاه

اول ايده الهاي نيز، N بودن متناهي توليد با صورت در و مي باشد i ∈ N٠ هر براي ExtiR(M,N) ساختار همان H i
d,J(M,N)

مي باشند. متناهي H i
d,J(M,N) وابسته
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Abstract: Let R be a commutative Noetherian ring, J an ideal of R and let d a non-negative integer.
For R- module M , Γd,J(M) containing the x of M satisfying Ix ⊆ Jx, for some ideals of R such as
I with condition dimR(R/I) ≤ d. In this paper, inspired by this module, for R modulesM andN , we
define the submodule (d, J)- torsion Γd,J(M,N) of HomR(M,N) and for any non-negative integer
i, denote its i-th right derived functor by H i

d,J(M,−) and study some of its features. Also, by defining
theW(d, J), W̃(d, J) sets of ideals, we express and prove theorems about the associated prime ideals of
H i

d,J(M,N). Finally, we show under the condition thatH i
d,J(M,N) = 0.
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